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JMBAG IME I PREZIME

Diferencijalni i integralni racun 2
drugi kolokvij, 3. 2. 2020.

Napomene: Odmah potpisite sva Cetiri lista koja ste dobili. Zadatke rjesavajte na tim papirima i
dodatnim praznim papirima koje takoder trebate potpisati. Nije dozvoljeno koristenje kalkulatora.

1. (ukupno 17 bodova):

(a) (7 bodova) Odredite tocku u xz ravnini najblizu tocki (v/2,2v/2, —v/2).
(b) (10 bodova) Odredite maksimum izraza 2xyz na sferi u R? radijusa 3 sa sredistem
u ishodistu.



2a 2b

JMBAG IME I PREZIME

Diferencijalni i integralni racun 2
drugi kolokvij, 3. 2. 2020.

2. (ukupno 17 bodova)

(a) (7 bodova) Izracunajte

// zdady,
Q

pri ¢emu je § Cetvrtina jedini¢nog kruga sa sredistem u ishodistu u 4. kvadrantu.

(b) (10 bodova) Izratunajte volumen tijela omedenog plohama 2 = 2 + 22 + y* i

2 =4 — 2% — %
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JMBAG IME I PREZIME

Diferencijalni i integralni racun 2
drugi kolokvij, 3. 2. 2020.

3. (ukupno 16 bodova)
(a) (8 bodova) Odredite integral [, f(z,y), pri ¢emu je f(z,y) = 14;3;7 a C' duzina od
tocke (1,1) do tocke (2,3).
(b) (8 bodova) Odredite vrijednost integrala

/ y* do + 221° dy,
c

duz elipse 22 + 2y? = 2 u smjeru suprotnom od kazaljki na satu.



JMBAG IME I PREZIME PROFESOR

Diferencijalni i integralni racun 2
drugi kolokvij, 3. 2. 2020.

. (10 bodova) Nadite takve A, B, C tako da funkcija
flz,y) = A—2? — (Bx +y* + Cy)
ima lokalni maksimum 12 u toc¢ki (=2, 1).

. (10 bodova) Konstruirajte ne-konstantnu funkciju f: R?* — R takvu da je njen integral
po trokutu s vrhovima (0,0), (0,1) i (1,1) jednak 2.

. (10 bodova) Integral u sferickim koordinatama

2w pmw/4 p3/cos¢
/ / / p*sin ¢ dpde df
0 0 0

zapisite pomocu cilindri¢nih koordinata.

. (10 bodova) Neka je C' parabola y = z? od (0,0) do (1,1). Nadite ne-konstantne
funkcije P, Q takve da vrijedi [, Pdz+ Qdy = 0.

. (10 bodova) Odredite « i r te izra¢unajte volumen kuglinog isjecka sa slike pomocu
sferickih koordinata ako je O ishodiste, P = (—1,0,—1) i @ = (0,0, —/2).
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Diferencijalni i integralni racun 2
drugi kolokvij, 3. 2. 2020.

Napomene: Odmah potpisite sva Cetiri lista koja ste dobili. Zadatke rjesavajte na tim papirima i
dodatnim praznim papirima koje takoder trebate potpisati. Nije dozvoljeno koristenje kalkulatora.

1. (ukupno 17 bodova):

(a) (7 bodova) Odredite tocku u yz ravnini najblizu tocki (2v/2,v/2, —v/2).
(b) (10 bodova) Odredite maksimum izraza 3ryz na sferi u R? sa sredistem u ishodistu
radijusa 2.
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Diferencijalni i integralni racun 2
drugi kolokvij, 3. 2. 2020.

2. (ukupno 17 bodova)

(a) (7 bodova) Izracunajte

/ / y*dydz,
Q

pri ¢emu je €2 ¢etvrtina jedini¢nog kruga sa srediStem u ishodistu u 3. kvadrantu.

(b) (10 bodova) Izratunajte volumen tijela omedenog plohama 2z = 1 + 22 + y* i

2 =3—2%—y%
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JMBAG IME I PREZIME

Diferencijalni i integralni racun 2
drugi kolokvij, 3. 2. 2020.

3. (ukupno 16 bodova)
a) (8 bodova) Odredite integral [. f(z,y), pri emu je f(z,y) = 2, a C' duzina od
(a) ( gral [, f(z,y ] y .
tocke (1,1) do tocke (3,2).
(b) (8 bodova) Odredite vrijednost integrala

/ (y* + ) dz + (2zy® + y) dy,
c

duz elipse 222 + y? = 2 u smjeru suprotnom od kazaljki na satu.
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Diferencijalni i integralni racun 2
drugi kolokvij, 3. 2. 2020.

. (10 bodova) Nadite takve A, B, C tako da funkcija
flz,y) = A= (2> + Bz +y* + Cy)
ima lokalni maksimum 15 u toc¢ki (=2, 1).

. (10 bodova) (10 bodova) Konstruirajte ne-konstantnu funkciju f: R?* — R takvu da je
njen integral po trokutu s vrhovima (0,0), (1,0) i (1, 1) jednak 4.

. (10 bodova) (10 bodova) Integral u cilindri¢nim koordinatama

27 3 r
/ / / rdzdrdf
0 o Jo

zapiSite pomocu sferickih koordinata.

. (10 bodova) Neka je C' pozitivno orijentirana kruznica sa sredistem u ishodistu i po-
lumjerom 1. Nadite ne-konstantne funkcije P, ) takve da Pi 4+ @)j nije gradijent te
vrijedi [, Pdz + Qdy = 0.

. (10 bodova) Odredite « i r te izrac¢unajte volumen kuglinog isjecka sa slike pomocu
cilindri¢nih koordinata ako je O ishodiste, P = (1,0,v/3) i Q = (0,0, 2).




