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JMBAG IME I PREZIME

Diferencijalni i integralni racun 1
drugi kolokvij, 21. lipnja 2017.

Napomene: Odmah potpisite sva Cetiri lista koja ste dobili. Zadatke rjesavajte na tim papi-
rima i dodatnim praznim papirima koje takoder trebate potpisati. Dozvoljeno je koristenje samo
sluzbenih formula s trigonometrijskim formulama, tablicom derivacija i integrala. Nije dozvoljeno
koristenje kalkulatora.

1. (ukupno 18 bodova) Izracunajte
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Diferencijalni i integralni racun 1
drugi kolokvij, 21. lipnja 2017.

2. (ukupno 16 bodova) Izra¢unajte:

X
(a) (8 bOCIOV3> /mdl’

(b) (8 bodova) / ﬁ
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Diferencijalni i integralni racun 1
drugi kolokvij, 21. lipnja 2017.

3. (ukupno 16 bodova) Izrac¢unajte volumen tijela koje nastaje rotacijom lika omedenog
krivuljama y = vax — 3, y = }lx iy=0
(a) (8 bodova) oko z-osi;
(b) (8 bodova) oko y-osi.
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Diferencijalni i integralni racun 1
drugi kolokvij, 21. lipnja 2017.

. Za particiju P = {xg,x1,...,2,} segmenta [a,b] kazemo da je regularna ako svi seg-
menti [z;_1,2;] imaju istu duljinu Az = =2, Neka je P = {xo,Z1,...,Tpn_1,%n}

regularna particija od [0,1] i neka je f(z) = 22

?|
IS

(a) (10 bodova) Izra¢unajte donju i gornju Darbouxovu sumu funkcije f za particiju
P. Dobiveni izrazi trebaju sadrzavati samo n kao parametar.
(b) (2 bodova) Izra¢unajte limes gornje i donje Darbouxove sume kada n — oc.

Korisna formula: 3 2 = Lk(k + 1)(2k + 1).

. (8 bodova) Izracunajte F'(z) gdje je F' zadana s

Vi +2

. Skicirajte podrucje ograni¢eno krivuljama y = sinx, y = 2sinz, x € [0, 7/2]. Povrsinu
podrucja predstavite preko integrala

(a) (6 bodova) po z varijabli,
(b) (6 bodova) po y varijabli.

Nije potrebno racunati integrale.

. (8 bodova) Nadite teziste podruéja omedenog krivuljom y = chx i x osi od z = 0 do
x=1.

. (10 bodova) Ispitajte ograni¢enost i monotonost te nadite limes niza koji zadovoljava

rekurzivnu relaciju
G,

2a, + 1

Apy1 =

te za koji vrijedi a; = 1.
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Diferencijalni i integralni racun 1
drugi kolokvij, 21. lipnja 2017.

Napomene: Odmah potpisite sva Cetiri lista koja ste dobili. Zadatke rjesavajte na tim papi-
rima i dodatnim praznim papirima koje takoder trebate potpisati. Dozvoljeno je koristenje samo
sluzbenih formula s trigonometrijskim formulama, tablicom derivacija i integrala. Nije dozvoljeno
koristenje kalkulatora.

1. (18 bodova) Izrac¢unajte
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2. (ukupno 16 bodova) Izra¢unajte:

(a) (8 bodova)/ ’

—d
2 + 4z + 20 v

(b) (8 bodova) / ﬁ
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Diferencijalni i integralni racun 1
drugi kolokvij, 21. lipnja 2017.

3. (ukupno 16 bodova) Izrac¢unajte volumen tijela koje nastaje rotacijom lika omedenog
krivuljama y = v — 2, y = %x iy=0
(a) (8 bodova) oko z-osi;
(b) (8 bodova) oko y-osi.
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Diferencijalni i integralni racun 1
drugi kolokvij, 21. lipnja 2017.

. Za particiju P = {xg,x1,...,2,} segmenta [a,b] kazemo da je regularna ako svi seg-
menti [z;_1,2;] imaju istu duljinu Az = b_Ta Neka je P = {xg,%1,...,Zn_1,Tn}

regularna particija od [0, 0] i neka je f(z) = z.
(a) (10 bodova) Izra¢unajte donju i gornju Darbouxovu sumu funkcije f za particiju

P. Dobiveni izrazi trebaju sadrzavati samo b i n kao parametre.
(b) (2 bodova) Izra¢unajte limes gornje i donje Darbouxove sume kada n — oc.

. (8 bodova) Izrac¢unajte F'(z) gdje je F' zadana s

F(z) = /l(t — sin?t) dt

2

. Skicirajte podrudje ograniceno krivuljama y = 2cosx, y = sin2z, x € [—m, 7|. Povr-
sinu podrucja predstavite preko integrala

(a) (6 bodova) po x varijabli,
(b) (6 bodova) po y varijabli.

Nije potrebno ra¢unati integrale.

. (8 bodova) Gustoca mase Sipke koja se proteze od z = 2 do x = 3 dana je funkcijom
p(x) = Inz. Nadite centar mase Sipke.

. (10 bodova) Ispitajte ograni¢enost i monotonost te nadite limes niza koji zadovoljava

rekurzivnu relaciju
Qn

3a, +1

Ant+1 =

te za koji vrijedi a; = 1/4.



