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JMBAG IME I PREZIME

Diferencijalni i integralni racun 1
popravni kolokvij, 5.9.2023.

Napomene: Odmah potpisite sva Cetiri lista koja ste dobili. Zadatke rjesavajte na tim papirima
i dodatnim praznim papirima koje takoder trebate potpisati. Nije dozvoljeno koristenje kalkulatora
niti ikakvih formula osim onih koje ¢e vam biti podijeljene na pocetku pisanja.

Svaki oblik varanja (ukljucujué¢i i samo posjedovanje pametnih uredaja blizu sebe) moze biti
sankcionirano prijavom Stegovnom povjerenstvu i priviemenom zabranom polaganja kolegija.

1. (ukupno 20 bodova) Dana je funkcija f(x) = e****8*. Odredite

- (
(a) (2 boda) prirodnu domenu funkcije;
(b) (6 bodova) asimptote
(c) (10 bodova) intervale monotonosti i zakrivljenosti, te tocke lokalnih ekstrema i
infleksije;
(d) (2 boda) skicu grafa funkcije.
Trazenim iracionalnim brojevima kojima ne znate tocnu vrijednost aproksimirajte smje-
Stanjem medu dva najbliza cijela broja.
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2. (ukupno 10 bodova) Odredite tocku grafa funkcije f(x) = 272 koja se nalazi u prvom
kvadrantu te za koju vrijedi da je udaljenost sjecista tangente povucene kroz tu tocku
s koordinatnim osima najmanja moguca.
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3. (ukupno 20 bodova) Izra¢unajte neodredene integrale

(a) (10 bodova)
/ dx '
zvV/Inz(1+Inzx)’

/ 22 cos? zdz.

(b) (10 bodova)
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4. (10 bodova) Neka je P, particija segmenta [0, 1] generirana ¢vorovima {xg, 1, -+ , 2, }
za 1), = 7. Neka je f(x) = 2”.

e [zracunajte gornju Darbouxovu sumu S, za f s particijom P,.

n—o0

1
e Izracunajte lim S,. Je li on jednak / v*dx ?
0

5. (10 bodova) Neka je f(z) = 2® te neka je I'; njen graf. Izracunajte povrsinu lika koji
je odozdo omeden s I'y, a odozgo s tangentom na I'y u tocki A(—1, —1).

6. (10 bodova)Niz (a,) rekurzivno je zadan s

a; = 1
1
an+1 ~ 2an

Provjerite konvergenciju i, ako konvergira, izracunajte mu limes.

7. (10 bodova) Pokazite da za svake dvije funkcije f i g, neprekinute na [a,b] vrijedi
nejednakost

b 1 b 1 b
[ g de <5 [ fpdes g [gtarar
8. (10 bodova) Pokazite da za periodi¢ku neprekinutu funkciju f, s temeljnim periodom

T, vrijedi:
T T
do = d
/Of(m) v /Of(x) s

za svaki n € N.



