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JMBAG IME I PREZIME

Diferencijalni i integralni racun 2
drugi kolokvij, 11.02.2021.

Napomene: Odmah potpisite sva Cetiri lista koja ste dobili. Zadatke rjesavajte na tim papirima i
dodatnim praznim papirima koje takoder trebate potpisati. Nije dozvoljeno koristenje kalkulatora.

1. (ukupno 20 bodova):
(a) (10 bodova) Ispitajte tip lokalnih ekstrema funkcije g : R* — R zadane s

g(x,y) = " + 2% + 3wy + 2y°.

(b) (10 bodova) Odredite globalne ekstreme funkcije f(z,y) = y* — 3y — sin*z na
domeni A = {(z,y) e R* : 0<2<%,0<y<cosz}.
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Diferencijalni i integralni racun 2
drugi kolokvij, 11.02.2021.

2. (ukupno 20 bodova)
(a) (10 bodova) Izracunajte:

/ " dxdy
Q

gdje je € trokut s vrhovima: (0,0), (1,1), (1, —1).
(b) (10 bodova) Izrac¢unajte volumen tijela

Q={(z,y,2) ER*: 1 <2? +y* + 22 <4, 2* +y* <327}




3a 3b

JMBAG IME I PREZIME

Diferencijalni i integralni racun 2
drugi kolokvij, 11.02.2021.

. (ukupno 10 bodova)

Neka je © podrucje omedeno krivuljama y = 2% i o +y = 2, te C njegov pozitivno
orijentirani rub. Koriste¢i Greenov teorem, izracunajte vrijednost integrala

3 2
Y zy® —x
de + =2 " dy.
/cy2+1 :H(y“rl)? Y
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. (10 bodova) Prilikom integriranja po nutrini, vanjstini ili dijelu elipse z—j + Z—j =1

korisno je uvesti elipticke koordinate (r, ), 7 > 0, ¢ € [0, 27) gdje je

T =ar cosy,
y=">0brsiny.

Koristedi elipticke koordinate izracunajte

//:B2 dx dy
£

2 2
5:{(x,y)€R2:xZ+ gl}

gdje je

<

1

(@}

. (10 bodova) Neka je K = [1, 2] kvadrat a I njegov rub orijentiran u smjeru suprotnom
od kretanja kazaljke na satu. Izracunajte

/ 22y dr + 32%y dy .
r

. (10 bodova) Trostruki integral

1 1 pley
[ | sevndzaa
o JyzJo

/. /./.f(x,y,z)dydxdz .

. (10 bodova) Nadite (najkracu) udaljenost od tocke T'(1,2,0) do konusa

napiSite u obliku

F=r+y .

. (10 bodova) Neka je jednadzbom z = f(z,y) , (z,y) € O C R? dana ploha T' te neka
f ima neprekidne parcijalne derivacije prvog reda na otvorenom skupu O. Pokazite
da, ako je T'(x¢,yo,20) € I' ona tocka s I koja je najbliza tocki S(a,b,c) € I', onda je
duzina T'S okomita na plohu I" u tocki 7.



