VEKTORSKI PROSTORI

Pismeni ispit - 20. veljace 2026.

1. (a) (7 bodova) Definirajte poluprost operator. Dokazite da je operator A poluprost
ako i samo ako je

pa(X) = (X = 2A)(X = Xa) ... (X = Xy),

za neke A1, ..., Ay € K medusobno razlicite.

(b) (7 bodova) Definirajte hermitski operator. Iskazite i dokazite teorem o dijagonal-
izaciji hermitskog operatora.

2. (14 bodova) U ovisnosti o parametrima «, 3 € C odredite minimalni polinom i Jor-
danovu formu operatora A € L(C*) zadanog u kanonskoj bazi (e) matriénim zapisom
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Za koje vrijednosti a, 3 je operator dijagonalizabilan?

3. (14 bodova) Zadan je operator A € L(C'?) s minimalnim polinomom
pa(e) = (@ —1)%

Zapisite funkciju operatora (ako postoji) kao polinom u A.
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4. (14 bodova) Neka je P, unitaran prostor realnih polinoma stupnja najvise 2 sa skalarnim

produktom

(p,q) := p(=1)a(=1) +p(0)g(0) + p(1)q(1).
Promotrimo funkcional ¢ € (P2)* zadan formulom ¢(p) := p’(0).

(a) Nadite polinom r € Py takav da p(p) = (p,r) za sve p € Pa.

(b) Nadite ortonormiranu bazu za ker .

5. (14 bodova) Na unitarnom prostoru C? sa standardnim skalarnim produktom zadan je
operator A € L(C3) svojom matricom
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u bazi
(f) = {(17 070)7 (2, 170)7 (17 L, 1)}

Dokazite da je A unitaran operator te odredite neku ortonormiranu bazu (g) za C? takvu
da je A(g) dijagonalna matrica.

SVE SVOJE TVRDNJE DETALJNO OBRAZLOZITE I/ILI DOKAZITE.



