6. LOKALNI EKSTREMI

6.1. Odredite parcijalne derivacije drugog reda sljedecih funkcija:
(a) f(x,y)=In(x—y),
(b) flx,y,z) =€"+ L+ xe7.
6.2. Odredite aproksimaciju broja (0.99e%92)8 pomo¢u Taylorove formule
prvog reda funkcije f(x,y) = (x¢”)® u Py = (1,0).
6.3. Odredite Taylorovu formulu drugog reda u Py = (0, 0) sljedeéih
funkcija:

(a) f(x,y)=(x+y)%
(b) f(x,y)=e*.

6.4. Odredite lokalne ekstreme sljedecih funkcija:

(a) f(xy)=2x+2y —x*+y2+5,

(b) f(x,y)=x3—=3x+y,

(c) f(x,y) =x%+2xy +3y? +2x + 10y + 1,
(d) f(x,y) =3x®>+xy — y? +5x — 5y + 4,
(e) f(x,y)=x*>—2xy +2y? —3x + 5y,
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6.5.

6.6.
6.7.
6.8.

6.9.

(f) f(x,y)=y+xsiny,

(8) fl,y)=xy t—yx71,

(h) f(x,y)=x*=2xy —y*+1,

(i) f(x,y)=sinxsiny,0 < x <2m, 0<y <2m,
() f(x,y)=(x—-y)xy—1),

(k) f(x,¥)=(x—=3)In X)g, i

() fxy) = (3 +y?)e .

(m) f(x,y)= (") cosx, —27 < x < 2.

Odredite lokalne ekstreme funkcije

f(x,y,2) =x>+y?>+ 22— xy + x — 2z.

Koja je to€ka elipti¢nog konusa z = \/>ﬁ2y2 najbliza toZki (1,2,0)7
Odredite to¢ku na ravnini 3x — 4y + 2z + 32 = 0 najblizu P(—1,2,4).
Odredite maksimalan volumen kvadra upisanog u sferu

x> +y?+22=3.

Odredite stranice kvadra volumena 8 koji ima najmanje oplogje.
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6.1. (a) Bf(xy)=—1= ly)2,82f(x,y) — oy OOy fx,y) =
0y 0xf(x,y) = o F y)2'
(b) 92f(x,y,z) = 23,8§f(x,y,z) =xe ™, 0%f(x,y,z) =
ez,axayf(x Y,z ) 0 6Xf(x7y,z) = _ei}/?axazf(xv)/vz) =
0,0xf(x,y,z) =0, Gyazf(x7y,z) = 0,0,f(x,y,z) =0.

) f(h) = h% + 2h1hy + h% + R3(h).

) f(h) =1+ hi+ ho+ $h? + hihy + 3h3 + Rs(h).
) Nema, sedlasta to¢ka u (1,—1),

) Nema, nema stacionarnih toZaka,

) Lokalni minimum je =8 u (1,-2),

) Nema, (}3,5, 53%) je sedlasta totka,
) Lokalni minimum je =2 u (1, -1),
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6.5.

6.6.
6.7.
6.8.
6.9.

(f) Nema, (—1,2n7),(1,(2n+ 1)7), n € Z su sedlaste tocke,

(g) Nema, nema stacionarnih totaka,

(h) Nema, (0,0) sedlasta totka,

(i) Lokalni minimum je -1 u (%,3F) i (3£, %), lokalni maksimum je 1 u

3 35)i (%, %), sedlasta (7, 7),
) Nema, (—1,—1) i (1,1) su sedlaste tocke,
(k) Nema, (3, %) je sedlasta tocka,
) Lokalni minimum je 0 u (0,0), sedlaste totke su (0,+1).
(m) Nema, sedlaste totke su (77r 0) (0,0) i (m,0).
Lokalni minimum je —% u (-2 2 1)
Najbliza totka je (27 %, %), udaljenost je g 1/114.
Najbliza totka je (—4,6,2), udaljenost je v/29.
Maksimalan volumen je 8.

Stranice kvadra s najmanjim oplogjem su x =y = z = 2.
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