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Zadatak 10. Neka su A,B,C skupovi. Ispitajte odnos skupova

(A∪B)△C i (A△C)∪B.



Zadatak 11. Neka su A,B,C skupovi. Dokažite da je

A△ (B△C) = (A△B)△C,

odnosno da je operacija △ asocijativna.



Kartezijev produkt



Neka su A i B skupovi te a ∈ A, b ∈ B. Objekt (a,b) zovemo
ured̄eni par, pri čemu a zovemo prvi član para, a b zovemo
drugi član para.

Kartezijev produkt skupova A i B je skup

A×B := {(a,b) | a ∈ A∧b ∈ B}.



Zadatak 12. Neka su A, B i C skupovi. Dokažite da je

A× (B∪C) = (A×B)∪ (A×C).



Vrijede i sljedeća svojstva:

A× (B \ C) = (A×B) \ (A×C),

A× (B∩C) = (A×B)∩ (A×C).

dokaz: DZ .



Zadatak 13. Neka su A, B, C i D skupovi. Ispitajte odnos
skupova

((A \ C)× (B \ D))∪ ((C \ A)× (D \ B)) i (A×B)△ (C ×D) .



3. RELACIJE



Neka su A i B skupovi. Podskup ρ ⊆ A×B zovemo relacija.
Ako je (a,b) ∈ ρ, kažemo da je a u relaciji ρ sa b i pišemo a ρ b.
Ako (a,b) ̸∈ ρ, kažemo da a nije u relaciji ρ sa b i pišemo a �ρ b.



Neki primjeri relacija:
1. Primjeri relacija na R su ≤,<,≥ i >.
2. Ako je S skup, onda je ⊆ relacija na P (S).
3. Na skupu prirodnih brojeva imamo relaciju djeljivosti.
4. Neka je S bilo koji skup. Tada je = relacija na S.
5. Neka je L skup svih pravaca u ravnini. Definiramo

relaciju paralelnosti ∼ sa

p ∼ q :⇔ p i q su paralelni.

6. Na skupu Z×N definiramo relaciju ∼ sa

(a,b) ∼ (c,d) :⇔ ad−bc = 0.



Neka je ρ relacija na skupu A. Kažemo da je ρ:
• refleksivna ako za svaki a ∈ A vrijedi a ρ a,
• simetrična ako za sve a,b ∈ A takve da je a ρ b vrijedi b ρ a,
• antisimetrična ako za sve različite a,b ∈ A vrijedi a �ρ b ili

b �ρ a,
• tranzitivna ako za sve a,b,c ∈ A takve da je a ρ b i b ρ c

vrijedi a ρ c,
• irefleksivna ako za svaki a ∈ A vrijedi a �ρ a.



Zadatak 1. Za svaku od sljedećih relacija odredite je li
refleksivna, simetrična, antisimetrična, tranzitivna, irefleksivna:

(a) relacija ≤ na R,
(b) relacija > na R,
(c) relacija paralelnosti na skupu pravaca u ravnini,
(d) relacija djeljivosti na N,
(e) relacija djeljivosti na Z\ {0},
(f) prazna relacija na skupu {1,2,3},
(g) relacija A×A na proizvoljnom skupu A koji ima barem dva

elementa.



Zadatak 2. Na skupu {1,2,3,4} dana je relacija

ρ = {(1,2), (2,3), (3,4), (1,3), (2,4), (4,4), (1,4)}.

Odredite je li ρ refleksivna, simetrična, antisimetrična,
tranzitivna, irefleksivna.



U narednim zadacima, ispitati svojstva relacije znači provjeriti je
li relacija refleksivna, simetrična, antisimetrična, tranzitivna,
irefleksivna.



Zadatak 3. Na skupu prirodnih brojeva definirana je relacija ρ

sa

m ρ n ⇔ 3m i 5n daju isti ostatak pri dijeljenju sa 7.

Ispitajte svojstva ove relacije.



Neka je ρ relacija. Suprotna relacija od ρ je relacija

ρ−1 := {(y,x) | (x,y) ∈ ρ}.

Uočimo: vrijedi x ρ−1 y ⇔ y ρ x.



Zadatak 4. Neka je ρ relacija na A. Dokažite:
(a) ρ = ρ−1 ⇔ ρ je simetrična,
(b) ρ je tranzitivna ⇔ ρ−1 je tranzitivna,
(c) ρ je antisimetrična ⇔ ρ∩ρ−1 ⊆ {(x,x) | x ∈ A}.
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